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Problema 1. O produto de alguns primos, ndo necessa-
rtamente distintos, € dez vezes mator que a sua soma.
Quats sao esses primos?

Problema 2. Ache todos os pares de intetros a,b tats
que a+ b € ralz da equacao X%+ ax+ b =0.

Problema 3. Os numeros X, X9,..., X satisfazem as se-
guintes condigoes:

X1+ XxXo+ -+ xn =0,
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Prove que existem 1,j tals que xjx; < —

A=

Problema 4. IMO) Prove que, para todo intetro posttivo
n, existem n intetros positivos consecutivos, nenhum dos
quals € uma potencia de primo.

Problema 3. Seja S = {1,2,...,n}. Mostre que € possi-
vel apagar dois ou menos elementos de S de modo que a
soma dos elementos restantes seja um quadrado perfetto.

Problema 6. Mostre que a parte fracionaria de

\/4n2 +n nao € mator que 0.295.

Problema 7. (IMO) Dado um numero real « > 1, prove
que existe uma sequencia infintta limitada xq, X1, X9, ...
tal que [x; — xjHi —j|* > 1 para todo par de naturais
distintos 1i,j.

Problema 8. Existem 2005 pessoas em um senado e
cada um possul tnimigos no grupo. Prove que existe
um subconjunto nédo vazio K de senadores tal que para
cada senador o seu numero de tnimigos em K € par.

Problema 9. (OBM) Prove que existe um natural n tal
que a expansao decimal de n 1992 comeca com 1992 alga-
rismos lguats a 1.

Problema 10. (OBM) Sejam c € Q e f(x) = x? + ¢. De-
fintmos

fOx) =%, %) =(f(x)), VvneN.

Dizemos que x € R € pré-periodico se {f'"(x) : n € N} é
fintto. Prove que o numero de racitonats pré-periodicos €
fintto.



